Funkce

Definice funkce:

Funkce je zobrazeni z mnoziny A realnych cisel do mnoziny B realnych Cisel a
to takové, ze kazdému prvku z mnoziny A je prirazen pravé jeden prvek z
mnoziny B.

Zapisu y = f(x) fikame funk¢ni predpis.

Promeénna x je nezavisle proménna z mnoziny A, mnoziné A fikame definicni
obor funkce (a zna¢ime Df).

Proménna y je zavisle proménna z mnoziny B (jeji hodnota zavisi na konkrétnim
Cisle x), mnoziné B rikdme obor hodnot funkce (a znac¢ime Hf).

Priklad 1:

3-x—5

X+7
a) urcCete jeji hodnoty pro x = -3; -2; 0; 7,
b) pro kterd x dosahuje hodnoty 12; -2; 32,
c) urCete defini¢ni obor,
d) urcete prlseciky s osami.

Je déna funkce f(x):y=

Reseni:
2. _3-(—3)—5_—14_i
ada) f(-3):y= 3.7 T4 =3
9. _3(-2)-5_-11
F=2hy=""5"7""75
.,_3(0)-5_-5
F10):y= 0+7 7
.,_3(7)-5_16_38
F(7):y= 7+7 14 7

adb) F(x)=12212=3%X73 12.x484=3.x—55x=—02
xX+7 9

:3-x—5 -9

f(x)=—2=-2 =>-2-X-14=3-x-5=>x=—
X+ 5
f(x)=32232=3%X72 ,32.x+224=3.x—5 = x = —229
X+7 29
ad c) Vyraz — ma smysl (jako zlomek) jen tehdy, je-li ve jmenovateli

+7
nenulové Cislo, tedy pro x#—7 . Defini¢ni obor jsou tedy realna Cisla kromé
¢isla-7: D,=R\[-7|

Grafické znazorneni funkce

Kromé predpisu se da funkce zndzornit tabulkou, kde jeden radek predstavuje
libovolné hodnoty z defini¢niho oboru a druhy radek vypocitané hodnoty podle
funkcéniho predpisu.



Kartézska soustava souradnic

Abychom se dorozuméli, pouzivame takovou soustavu souradnic, ktera splnhuje
nékolik kritérii:

1.pfimky, kterym rikdme osy, jsou na sebe kolmé - vodorovnou oznacujeme x,
svislou y;protinaji se v pocatku soustavy souradnic, ten oznacujeme O
2.maji stejné meritko, jednotky stejné délky

3.pocatkem je kazdd osa rozdélena na dvé polopfimky, jednim smérem
(doprava nebo nahoru) kladnou, pocinaje nulou, druhym smérem (doleva nebo
doll) zdpornou, pocinaje nulou

Vyneseni konkrétniho bodu odpovidajiciho funkci znamend najit jeho obraz na
ose X, jeho obraz na ose y a prlsecik rovnobézek s témito osami prochazejicimi
témito obrazy.

Pruseciky grafu funkce s osami

Priseciky grafu s osami jsou velmi vyznamné body. Vseobecné maiji body na
ose x y-ovou souradnici 0 a x-ovou libovolnou - X[x; 0].Body na ose y x-ovou
souradnici 0 a y-ovou libovolnou - Y[0; yI.

A nyni se na nékteré funkce podivame podrobnéji.

Priklad 2:

Je déna funkce f(x):y= 3):2:7 . Urcete priseciky s osami.
Reseni:
Priseciky s osami jsou body, které lezi na ose x (y=0) nebo na ose y (x=0):
Xx=0=y="2y|0,—2
7 7
5 5
=0=>x=2=X|2;0
y=0-x=3- [3 ]

Vlastnosti funkci

Monotonnost pribéhu funkci

Funkce je rostouci, pokud s rostoucim x roste i y.
V xeD,:x,<x,=f(x;)<f(X,)

Funkce je klesajici, pokud s rostoucim x roste i y.
VxeD;:x,<x,=f(x,;)>f(X,)

Funkce je nerostouci, pokud s rostoucim x roste i y.
V xeD,:x;<x,=f(x;)=f(xX,)

Funkce je neklesajici, pokud s rostoucim x roste i y.
V xeD;: x,<x,=f(x;)<f(X,)

Extrémy funkce

Extrémem funkce je hodnota, ktera je mensi (nebo vétsi) nez vSechny ostatni
hodnoty funkce.
Funkce ma v bodé Xx,,;,, mimimum, pokud VY xeD;:f(x)>f(X,;,)



Funkce méa v bodé x,., maximum, pokud Y xeD,:f(x)<f(X,..)

Soumeérnost funkce

Funkce, ktera je soumeérna podle osy y, se nazyva suda funkce.

V xeD;:—xeDAf(x)=f(—x)
Funkce, ktera je soumeérna podle pocatku soustavy souradnic, se nazyva licha
funkce.

V xeD;:—xeDAf(x)=—f(—x)

Priklad 3:

Rozhodnéte, zda funkce y=x*-x* je suda nebo licha (¢i neni soumérna
o
vubec).

Reseni:
Suda: VxeD;:—xeDAf(x)=f(—x)
Lichd: V xeD;:—xeD Af(x)=—f(—x)
Funkce y=x"-x* ma defini¢ni obor vSechna redlnd cisla, takze podminka, ze
opacné Cislo patri taky do defini¢niho oboru, je spinéna.
f(x)=x*—x?
f(—x)=(—x)"—(=x)?=x"—x"
Plati f(x)=f(—x) a funkce je suda.



	Funkce
	Definice funkce:
	Příklad 1:
	Řešení:
	Grafické znázornění funkce
	Kartézská soustava souřadnic
	Průsečíky grafu funkce s osami
	Příklad 2:
	Řešení:

	Vlastnosti funkcí
	Monotónnost průběhu funkcí
	Extrémy funkce
	Souměrnost funkce
	Příklad 3:
	Řešení:



