Vztahy mezi kofeny a koeficienty kvadratické rovnice

Zname-li kofeny kvadratické rovnice, miizeme zpétné napsat kvadratickou rovnici.
Naptiklad:
x,=7,x,=—2=>x,—7=0Ax,+2=0=>(x—7)-(x+2)=0=>x"-5-x—14=0
nebo
X, =—=7;%,=22x,+7=0Ax,—2=0=(x+7)(x—2)=0=>x"+5-x —14=0
nebo
x;==3;x,=—12=x,+3=0Ax,+12=0=(x+3)-(x +12)=0=>x"+15-x+36=0
nebo
xlzg;xzz—% :xl—%: 0N xz—l—%:Oz(x —%)~(x+%):0 =>x’-3x _%: 0=4-x"—12:x—7=0
Zpétné se zda, ze mezi koeficienty kvadratické rovnice a koteny existuje néjaky vztah. Minimaln¢ se zda, ze
soucin kofent je stejny jako absolutni ¢len kvadratické rovnice.
Takze to zkusme zobecnit:
Kazda kvadraticka rovnice, ma-li feSeni v oboru realnych ¢isel, se da napsat (x—x,)(x—=x,)=0 | kde
Xy, X, jsoujeji kofeny.
A kazda obecné kvadratickd rovnice a-x’+b-x+c=0 seddvydélenim a ( a jenenulové, pro¢ asi?)
upravit na tvar X +§ ~x+§= 0 . % i 5 jsou ¢isla, redlna Cisla, takze misto zlomku mizeme napsat
jinou konstantu. Obvykle se pise p a ¢ arovnice pak matvar x*+p-x+¢g=0 .
Rovnici (x—x,):(x—x,)=0 sjted upravme: x*—x,-x—x, x+x,-x,=0
Koneén&: x”+x:(—x,—x,)+x,x,=0 porovnejme s upravenou obecnou rovnici x> +p-x+q=0 .
Zavér: Je vidét,ze p=—Xx,—Xx, nebo X, tx,=—p a g=x;Xx, .
A jak se to da vyuzit?

Priklad 1:
Urcete rovnici s kotfeny:

2 3 —
a) x=5;x,=—4 b ¥=3m=y ) x=-2im=0
Reseni:

a) p=—5+4=—1;¢=5(-4)=—20=>x"~x-20=0
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c) ]9:2+§=?;C]:(—2)'(—§)=§=>x2+?-x+§202>5-x2+12-x+4:0
Priklad 2:
Rozlozte na soudin:
a) x*—7-x+10=0 b) x*—4-x-32=0 c) x*+10-x+21=0
Reseni:

Hledame dvé ¢isla, pro ktera plati:

a) —p=—(-7)=T=x,+x,Aq=10=x,"x,

b) —p=—(-4)=4=x+x,Aq=-32=xx,

c) —p=—10=x+x,Aq=21=xx,

Staci znat nasobilku a scitat Cisla, abychom vysledek v téchto jednoduchych ptikladech odhadli:
a) x,=5;x,=2=(x—5)(x—2)=0

b) x,=8;x,=—4=(x—8):(x+4)=0



c) x,=—7;x,=—3=(x+7)(x+3)=0

Priklad 3:
Rozlozte na souéin:
a) 4-x'=3-x—1=0 b) 12:x*=13-x+3=0 ¢) 16:x’+6-x—1=0
Reseni:
Tady uz feSeni tak dobfe vidét, musime pouzit vzorec pro urceni kotentl.
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