Linearni funkce

Nejprve bychom si méli vzpomenout na mnoziny a k nim pfidat pojem zobrazeni. Zobrazeni fika, ze
muzeme prvku z jedné mnoziny piifadit néjaky prvek z druhé mnoziny. A dokonce v této definici néni nic
omezujiciho, takze jednomu prvku z prvni mnoziny mtizeme i vice prvka z druhé mnoziny.

Priklad 1:

MnoZinou A je skupina zaku z vasi tfidy. MnoZina B jsou pfedméty, které mate letos. Jedno zobrazeni
muze byt: vase oblibené predméty; nebo vase neoblibené predméty; predmeéty, ze kterych jste dostali
Jjednicku (na vysvéd€eni; viibec néjakou).

Priklad 2:

Mnozina A je mnozina tiid jako mistnosti ve §kole, mnozina B je mnozina tfid jako skupin zakd.
Zobrazeni muze byt obsazeni tiid jako takové, obsazeni tfid v konkrétnim dnu.

Priklad 3:

Mnozina A muze byt skupina zakt z vasi tfidy a mnozina B vykon kazdého v néjaké sportovni discipliné
(hod kouli do dalky; cas pfi béhu; vzdalenost v doskoku, vzdalenost pii béhu na 15 minut).

Definice funkce:

Funkce je zobrazeni z mnoziny A realnych cisel do mnoziny B realnych cisel a to takoveé, Ze kazdému
prvku z mnoziny A je prirazen pravé jeden prvek z mnoziny B.
Toto zobrazeni miizeme zapisovat rizné:

Pravidlo Symbolické zapisy Mnozina dvojic
Pticti ¢islo 4 X—>x+4 y=x+4 [x; x + 4]
Vynasob ¢islo 2 X —2*x y=2%x [x;2 *x]

Ur¢i ¢islo prevracené x—1/x y=1/x [x; 1/x]

Zapisu y = f(x) fikdme funk¢ni predpis.

Proménna x je nezavisle proménna z mnoziny A, mnoziné A fikdme defini¢ni obor funkce (a znacime
Df).

Proménnd y je zavisle proménna z mnoziny B (jeji hodnota zavisi na konkrétnim cisle x), mnozin¢ B
fikame obor hodnot funkce (a znacime Hf).

Priklad 4:

Rozhodnéte, ktery z predpisti je funkce a ktery ne:
(v nasledujicich ptikladech je x libovolné realné ¢islo, neni-li feeno jinak)

a)y=3

b) {[-5; 3], [0; 4,5]; [1; 6]; [2,3; 3] }
)x=3*y

dy=q

e)y=0,5*x

) {[-5; 31; [2,3; 4,5]; [1; 6]; [2,3; 3] }

Grafické znazornéni funkce

Kromé predpisu se da funkce znazornit tabulkou, kde jeden fadek predstavuje libovolné hodnoty z
defini¢niho oboru a druhy fadek vypocitané hodnoty podle funkéniho ptedpisu.

Kartézska soustava souradnic

Abychom se dorozuméli, pouzivame takovou soustavu soufadnic, ktera spliiuje nékolik kritérii:



1. pfimky, kterym fikdme osy, jsou na sebe kolmé — vodorovnou oznacujeme x, svislou y;protinaji se
v pocatku soustavy souradnic, ten oznacujeme O
2. maji stejné méfitko, jednotky stejné délky
3. pocatkem je kazda osa rozdélena na dvé polopiimky, jednim smérem (doprava nebo nahoru)
kladnou, poc¢inaje nulou, druhym smérem (doleva nebo doll) zdpornou, poc¢inaje nulou
Vyneseni konkrétniho bodu odpovidajiciho funkci znamena najit jeho obraz na ose x, jeho obraz na ose y
a prusecik rovnobézek s témito osami prochazejicimi témito obrazy.
Pro priklad vezméme funkce z ptedchazejiciho ptikladu

Priklad 5:

Gratfickeé znazornéni funkce
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Priseciky grafu funkce s osami

a(x) Bb(x) ®cx) Vel

Priseciky grafu s osami jsou velmi vyznamné body. VSeobecné maji body na ose x y-ovou soufadnici 0 a
x-ovou libovolnou — X[x; 0].Body na ose y x-ovou soutadnici 0 a y-ovou libovolnou — Y[0; y].
A nyni se na n¢které funkce podivdme podrobnéji.

Konstantni funkce

v=k ,kdek je libovolné realné ¢islo
Defini¢nim oborem této funkce miZze byt cela mnoZina redlnych Cisel (nebo jeji libovolnd podmnoZina),
protoze at’ zvolim x jakékoliv, ptedpis ptifadi y jedno konkrétni realné Cislo k, které je samo oborem
hodnot této funkce.
Grafem je pfimka, rovnobézna s osou x, kde y = k (podle funkéniho predpisu)



Priklad 6:

y=4x-5
Tabulka
X -4 -2 0 1 3 7
y 221 -13 -5 -1 7 23
Graf

30

-30
Jaky je defini¢ni obor, obor hodnot, priseciky s osami?

Priklad 7:
y=—3x+2

Linearni funkce

y=ax+b ,kde a je libovolné realné ¢islo kromé& nuly (protoZe pro a=0 se jedna o konstatni funkci) a
b je libovolné realné ¢islo
Defini¢nim oborem této funkce miize byt celd mnozina realnych ¢isel (nebo jeji libovolnd podmnozina),
protoze v piedpisu mohu zvolit za x jakékoliv ¢islo a pfedpis pfifadi y jeho a-nasobek zvétSeny o €islo b.
Oborem hodnot je mnozina redlnych ¢isel (nebo jeji podmnozina v zavislosti na defini¢nim oboru).

Vlastnosti linearnich funkci

Vlastnosti linearnich funkci, vliv parametrti a a b v pfedpisu  y=a-x+b se da nejlépe vyzkouset na
nasledujicim piikladu:

Parametr b ma vliv na posun funkce na ose y, jeho hodnota ptimo udéava prusecik grafu funkce s osou y.
Parametr a ma vliv na sklon grafu funkce, pro kladné a je y (funk¢ni hodnota) se zvySujicim se
(rostoucim) x také zvySujici se (rostouci) a pro zdporné a je y se zvySujicim se x zmenSujici se (klesajici).
Zavér:

Pro kladné a fikame, Ze funkce je rostouct, a pro zadporné a fikdme, ze funkce je klesajici.

Pruseciky grafu linearni funkce s osami

Priseciky grafu s osami jsou velmi vyznamné body. VSeobecné maji body na ose x y-ovou soufadnici 0 a
x-ovou libovolnou — X[x; 0], v pfedpisuy =a * x + b bude y = 0, tedy 0 = a* x + b, prisecik s osou x je
X[-b/a; 0].

Body na ose y x-ovou soufadnici 0 a y-ovou libovolnou — Y[0; y], v pfedpisuy =a * x + b bude x =0,
tedy y = b, prusecik s osou y je Y[O; b].



	Lineární funkce
	Příklad 1: 
	Příklad 2:
	Příklad 3:
	Definice funkce:
	Příklad 4:
	Grafické znázornění funkce
	Kartézská soustava souřadnic
	Příklad 5:
	Průsečíky grafu funkce s osami

	Konstantní funkce
	Příklad 6:
	Příklad 7:

	Lineární funkce
	Vlastnosti lineárních funkcí


