1. K pfimce a dané obecnou rovnici 3-x —2-y+6=0 najdéte rovnici piimky b kolmé k piimce a a
prochazejici bodem B [3; -7]. Urcete jejich prusecik.

-

piimka b je kolma k ptimce a n,=b
parametricka rovnice piimky b b:x=3+3-t; y=—T7-2-¢t,t€ER

prusecik je bod lezici na obou ptimkach, tedy x-ova a y-ova soufadnice bodu na obou ptimkach je stejna. Z
parametrické rovnice mohu vzit vyraz roven x a vyraz roven y a dosadit je do obecné rovnice druhé piimky:

3-(343:t)=2:(7-2t)+6=0

13-t= 1 >t=—L
13
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2. Urcete vzajemnou polohu piimek p a g. Jsou-li rovnobézné, urcete jejich vzdalenost, jsou-li riznob&zné,
urcete jejich prisecik a odchylku.
a) p:y=3-x—12 ; q:x=1+2-t;y=4+6-t;t€R
n, =(3;—-1);q=(2 ;_»6) K nemusim uréovat normalovy vektor pfimky q, protoze vidim, Ze
3:2+—-1¢66=0=n_n, apfimky jsou rovnob&zné; ur¢im vzdalenost bodu Q[1; 4] od pfimky p:
|pQ|_ 3-14+(—1)-4—12] _13
3+(-17 10
b) p:x=5r1;y=—3+21;r€lR ; q:3:x-y+10=0

_ﬁ= (5 ; 2) ; ﬁq = (3 ;—1 ) ; kolmost vektorti neni na prvni pohled zfejma (jako v pfedchazejicim priklad¢),
ptimky nebudou rovnobézné, budou tedy riznobézné a mohu urcit priisecik a odchylku. Prisecik zjistim
dosazenim x a y z vyjadieni piimky p do obecné rovnice piimky ¢, uréim r a spocitam x a y.

3-(5-r)—(3+2-r)+10=0:13-r=—7=«r=—f—3
=33,y
377713
Na odchylku potiebuji dva ,,stejné“ vektory (tedy bud’ dva smérové nebo dva normalové) ¢=(1;3)
cos = 51423 _ 11 s p=49°46'
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3. Vymyslete si libovolné rovnice dvou riznych ptimek a urcete jejich vzajemnou polohu.

zalezi na vasem zadani



4. K ptimce k dané parametrickou rovnici x=—3+4-t;y=4-3-t,tEIR najdéte obecnou rovnici
ptimky /, ktera je s ptimkou k rovnobéznou a prochazi poc¢atkem soustavy soutadnic.

rovnobé&zna piimka m4 stejny smérovy i normalovy vektor; k=(4;—3)=a,=(3;4)=1,

obecnd rovnice piimky / bude mit tvar:  3-x+4-y+c=0 ; parametr c se urci podle toho, jakym bodem
pfimka prochazi; protoze prochéazi pocatkem soustavy soutadnic O[0; 0]; bude ¢ = 0 (dosadime-li soutfadnice
tohoto bodu do rovnice, ktera musi mit feSeni a musi platit, pak ¢ vychazi 0)

obecna rovnice piimky / ma tvar:  3-x+4-y=0

5. Napiste rovnici pfimky, ktera prochazi bodem M [3; 5] a mé od piimky dané rovnici

2.x—3-y+6=0 odchylku <p=:1—r

z obecné rovnice pro druhou piimku plati a-3+b-5+c¢=0
V2_  Pat(=3)b  _ V26-Va’+b?
2 24 (=3Pat b’ 2
Pro zjednoduseni si mohu jednu soufadnici (naptiklad a) smérového vektoru zvolit 1 (rozmyslete si, pro¢). Pak
z druhé rovnice dostaneme: /2611 +b’= 2-2-3-b|
26-b°+26=16-48-b+36b’
10-b*~48-b—-10=0
5b°~24b-5=0

=[2-a—3-b|

ze vzorce pro odchylku:

_'_
b12=24_V576+100=>b1=5/\b2=l
: 10 5
z obecné rovnice (poifdd a=1 )potom c vychazi ¢,=—28Ac,=—4

Obecna rovnice pak ma tvar x+5-y —28=0 nebo druha po tpravé (vynasobeni 5) 5-x+y—20=0

6. Urcete p tak, aby piimka x=1+3-t,y=—3+2-t,t€IR bylakolmdk piimce y=p-x+4 .
Urcete jejich prasecik.
Pro kolmost pfimek v téchto tvarech plati, ze smérovy vektor jedné ptimky je linedrn€ zavisly s normalovym

vektorem _p5=(3 ;2)=k-ﬁq=k-(p;—1):>k=—2:p=—%

prissetik: —3+2-t=—3-2-(1+3-t)+4:t=2lo
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7. Naptimce p:x—3-y+13=0 naleznéte body, které maji od pfimky q:x+2-y+3=0
vzdalenost B )
\/~_|X-|-2-y+3\

ze vzorce pro vzdalenost bodu od ptimky plyne: 2122 kde x a y jsou soutfadnice bodu na

druhé p¥imce, musi tedy platit z piimky p: x=3-y—13

\/§= ‘3y—\/132+22y+3| :>5=|5.y_|_10|;y1=_1 /\y2=—3:>Xl=—16/\X2=—21
1"+2

Body X,[—16;—1],X,[-21;-3]

8. Urcete parametr c tak, aby pfimka x-+y-+c=0 méla od pocatku soustavy soufadnic vzdalenost 5.
Urcete odchylku této pifimky od osy x.

nejdiive dosadime do vzorce pro vzdalenost bodu od piimky soutadnice pocatku soustavy soutradnic O[0; 0]

5=—Jﬂ—43M=5V§2015V§

Vot r

odchylku ur¢ime nejpohodIngji ze smérnicového tvaru  y=—x=+5- V2 ,kde k= tgp=—1=>p=45°

9. Pruse¢ikem dvou ptimek o rovnicich 3-x+y+10=0 a 4-x+5-y+6=0 vedte ptimku, jejiz
vzdalenost od pocatku soustavy soutadnic je 4.

Nejdiive ze soustavy dvou rovnic urime prisecik: z prvni rovnice vyjadiime y=—3-x—10 a dosadime do
druhé rovnice 4-x—15-x—-44=0=>x=—4Ay=2

zname bod, kterym bude ptimka prochézet, zndme jeji vzdalenost od pocatku soustavy soutadnic, nezname, pro
obecny tvar, souradnice normalového vektoru a tedy koeficienty a, b. SepiSme si to:

a-x+by+c=0

4= la-0+b-0+¢|

Jf+ﬁ

jako v nékterém z predeslych ptiklad, mizeme jednu soufadnici (a tedy koeficient, naptiklad @) zvolit 1 a do
prvni rovnice dosadit soufadnice bodu (spocitaného priseciku), ktery zname a ktery na piimce lezi. Dostaneme:

lc|=4-V1+b°A—4+2-b+c=0

c’=16+16-b’
c=4-2b
16—16-b+4-b°=16+16-b’
20

12-b2+16-b=0=>b1=0/\b2=—§:>cl=4/\02=?

X+4=0/\X—§'y +%=O:3-x—4-y+20=0



