Prosta funkce

Pro funkci plati, Zze pro vSechna x z defini¢niho oboru existuje pravé jedno y z oboru
hodnot, kazdému x je pfifazeno pravé jedno y .

Kdybychom v predpisu prohodili x a y , dostaneme jiny predpis. U néj ale toto
pravidlo vSeobecné neplati.

Prosta funkce je takova, ze kazdé y z oboru hodnot odpovida prave jednomu x z
defini¢niho oboru.

Funkce f je prosta, jestlize V xeD;:x,#x,=f(x,)=f(x,) .

Zaroven plati, je-li funkce rostouci nebo klesajici, pak je i prosta (obracené to neplati).

Priklad:
Rozhodnéte u nasledujicich funkci, zda jsou prosté:
a) y:S.x—7 b) y:—2~x2+6‘x—9 C) y:x_|x+l|
2
=3 =44 —1x
d) y=x e)yx_3 f) y=3
Reseni:

a) grafem je prfimka, kazdé y odpovida prave jednomu x , funkce je prosta
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b) grafem je parabola, kromé vrcholu P;—gl vSechna ostatni ye€ —oo;—g) odpovidaiji
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dvéma rlznym hodnotédm x, funkce neni prosté
c) grafem funkce jsou polopfimky: xe&(—ow;—1):y=2-x+1 ; x€(—1;0):y=—1 , UZ
samotna druhd primka (rovnobézna s osou x) rika, ze pro rliznd x dostaneme stejné vy,
funkce neni prosta
d) funkce je rostouci a licha, z grafu vime, ze riznd y odpovidaji vzdy jednomu x ,
funkce je prosta
f) grafem je exponencidla, kazdé y odpovida prave jednomu x , funkce je prosta

Inverzni funkce

Podle osy 1. a 4. kvadrantu (grafu funkce y=x ) je soustava souradnic soumérna sama
se sebou, osa x prejde na osu y a obracené. VSechny dvojice funkci, které jsou takto
soumerné, nazyvame inverzni funkce.
ProtoZze dochdazi k ,prohozeni“ hodnot x a y , maji tyto funkce ,prohozeny” predpis -
predpis jedné ziskame z druhé tak, ze upravime predpis tak, ze vyjadrime x pomoci y a
ziskdme (zdménou x za y ) tak predpis druhé funkce.
Funkce inverzni k prosté funkci f je f' , pro kterou plati:

1. D(f')=H(f)

2. Kazdému yeD(f ') je pfifazeno pravé to xe€D; , pro které plati y=f(x) .



Priklad 1:

Funkce
H(f)=R

y=5-x—7 ma inverzni funkci

y:§+Z . Pro obé& funkce plati
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D(f)=R a

P = |

Kontrola predpisu:
y=5x-7
x=5-y=7
x+7=5y
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Priklad 2:

Co s funkci y=x*> ? Kdybychom omezili defini¢ni obor pouze na nezaporna x, pak by k

ni inverzni funkce existovala.
D(f)=(0;%| ; H(f)=(0;

u inverzni funkce D(f)=(0;0) ; H(f ")=0; )
Dale musi platit f':x=y’ ,tedy f':y=Vx .
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Priklad 3:
Funkce f:y=3* ma D(f)=R ;

H(f)=(0;x) .

Funkce k ni inverzni bude mit D(f)=(0;») ;

H(f)=R .




Priklad 4:

Funkce y=-2-x’+6:x—9 nemuUze mit inverzni funkci, ale pokud omezime obor hodnot
pouze na interval, kde je funkce klesajici (nebo rostouci), pak inverzni funkci mit bude.
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pro xE(—oo,%> to bude funkce y=-
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